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	教学目标

1、 熟练运用导数的四则运算构造抽象函数
2、 理解同构式含义并应用其性质解题
 知识详解

Point:导数同构式

同构式：在函数中某些部分有相同形式的结构

例如：，该函数的划线部分结构完全相同，即同构式
同构式中可能使用的一些简单变形：


；；
同构式换元

1．函数f（x）＝x﹣lnx与g（x）＝xex﹣lnx﹣x的最小值分别为a，b，则（　　）
A．a＝b	B．a＞b	
C．a＜b	D．a，b的大小不能确定






2．设函数f（x）＝[image: 菁优网-jyeoo]﹣sinx，不等式f（a﹣xex）+f（lnx+x+1）≤0对x＞0恒成立，则实数a的最大值为
（　　）
A．e﹣1	B．0	C．e﹣2	D．1







3．已知两个实数M，N满足M≤xex﹣lnx﹣x﹣1，N≤[image: 菁优网-jyeoo]+lnx﹣x在x∈（0，+∞）上均恒成立，记M，N的最大值分别为a，b，那么（　　）
A．a＝b+2	B．a＝b+1	C．a＝b	D．a＝b﹣1






4．对任意x＞0，不等式ax≤[image: 菁优网-jyeoo]（e≈2.71828…）恒成立，则正实数a的取值范围是（　　）
A．（0，e3]	B．[image: 菁优网-jyeoo]	C．[image: 菁优网-jyeoo]	D．[image: 菁优网-jyeoo]





5．∀x∈（0，+∞），不等式xex﹣3﹣x﹣lnx≥a恒成立，则a的最大值为（　　）
A．﹣2	B．0	C．e﹣2﹣1	D．﹣ln3





相乘同构式





构造或者的形式，再利用或的单调性化简问题
1．若对任意x∈（0，+∞），不等式aeax﹣lnx＞0恒成立，则实数a的取值范围为（　　）
A．（﹣[image: 菁优网-jyeoo]，e）	B．（[image: 菁优网-jyeoo]，+∞）	C．（[image: 菁优网-jyeoo]，e）	D．（e，+∞）






2．若对任意的x∈（1，+∞），不等式eλx﹣[image: 菁优网-jyeoo]≥0（λ＞0）恒成立，则λ的最小值为（　　）
A．[image: 菁优网-jyeoo]	B．[image: 菁优网-jyeoo]	C．[image: 菁优网-jyeoo]	D．[image: 菁优网-jyeoo]








3．已知函数[image: 菁优网-jyeoo]，当x＞0时，f（x）＞0恒成立，则m的取值范围为（　　）
A．（1，+∞）	B．（e，+∞）	C．[image: 菁优网-jyeoo]	D．[image: 菁优网-jyeoo]






4．设实数t＞0，若不等式e2tx﹣[image: 菁优网-jyeoo]对x＞0恒成立，则t的取值范围为（　　）
A．[[image: 菁优网-jyeoo]，+∞）	B．[[image: 菁优网-jyeoo]，+∞）	C．（0，[image: 菁优网-jyeoo]]	D．（0，[image: 菁优网-jyeoo]]






5．设实数a＞0，若对任意的x∈[e，+∞），不等式[image: 菁优网-jyeoo]恒成立，则a的最大值为（　　）
A．[image: 菁优网-jyeoo]	B．[image: 菁优网-jyeoo]	C．[image: 菁优网-jyeoo]	D．e







6．已知a＜0，函数f（x）＝xa+1•ex+alnx，若x∈（1，+∞）时，f（x）≥0恒成立，则实数a的最小值为（　　）
A．[image: 菁优网-jyeoo]	B．1﹣e	C．[image: 菁优网-jyeoo]	D．﹣e










7．已知函数[image: 菁优网-jyeoo]，当x≥e时，f（x）≥0恒成立，则实数m的取值范围为（　　）
A．（﹣∞，4e]	B．（﹣∞，3e]	C．（﹣∞，2e]	D．[image: 菁优网-jyeoo]






8．对于∀x＞0，aex﹣lnx+lna≥0恒成立，则a的取值范围为（　　）
A．[[image: 菁优网-jyeoo]，+∞）	B．[[image: 菁优网-jyeoo]，+∞）	C．[[image: 菁优网-jyeoo]，+∞）	D．[[image: 菁优网-jyeoo]，+∞）








加减同构式





构造或者的形式，再利用或的单调性化简问题
1．若ex﹣a≥lnx+a对一切正实数x恒成立，则实数a的取值范围是（　　）
A．[image: 菁优网-jyeoo]	B．（﹣∞，1]	C．（﹣∞，2]	D．（﹣∞，e]







2．若ex≥（a﹣1）x+lnax（a＞0，x＞0），则a的最大值为（　　）
A．[image: 菁优网-jyeoo]	B．[image: 菁优网-jyeoo]	C．e	D．2e





3．对任意x＞0，若不等式[image: 菁优网-jyeoo]恒成立（e为自然对数的底数），则正实数a的取值范围是（　　）
A．（0，e]	B．（0，e2]	C．[image: 菁优网-jyeoo]	D．[image: 菁优网-jyeoo]





4．已知函数f（x）＝（x﹣xm+mlnx）ex+1（m＜0），当x∈（1，+∞）时，恒有f（x）≥0，则实数m的取值范围是（　　）
A．[﹣2，﹣1]	B．[﹣e，0）	C．[﹣e，﹣﻿[image: 菁优网-jyeoo]]	D．[﹣2e，0）






5．若关于x的不等式（e2﹣a）x+lnx+2﹣eax＜0（e为自然对数的底数）恒成立，则实数a的取值范围为（　　）
A．（0，e）	B．（e，+∞）	C．（0，[image: 菁优网-jyeoo]）	D．（[image: 菁优网-jyeoo]，+∞）




6．已知函数f（x）＝x+alnx+e﹣x﹣xa（a＜0），若f（x）≥0在x∈[2，+∞）上恒成立，则实数a的最小值为（　　）
A．﹣2e	B．﹣e	C．﹣[image: 菁优网-jyeoo]	D．[image: 菁优网-jyeoo]





7．已知函数f（x）＝aex+x（lna+x﹣lnx），若不等式f（x）≥x在x∈（0，+∞）上恒成立，则实数a的取值范围（　　）
A．[1，+∞）	B．[[image: 菁优网-jyeoo]，+∞）	C．[[image: 菁优网-jyeoo]，+∞）	D．[[image: 菁优网-jyeoo]，+∞）




综合题库

1．若不等式xm（ex+x）≤emx+mxm（x﹣lnx）恒成立，则实数m的取值范围是（　　）
A．[[image: 菁优网-jyeoo]，+∞）	B．[1，+∞）	C．[[image: 菁优网-jyeoo]，+∞）	D．[e﹣1，+∞）





2．若关于x的不等式ex﹣alnx≥a恒成立，则实数a的取值范围为　   　．







3．已知函数f（x）＝xex﹣a（lnx+x）有两个零点，则整数a的最小值为　   　．






4．若关于x的不等式ax4eax+3lnx≤0在[image: 菁优网-jyeoo]是恒成立，则实数a的取值范围是　   　．







5．已知a＞0，不等式（x+1）1﹣aex+1﹣aln（x+1）≥0对任意的x∈（0，+∞）恒成立，则实数a的取值范围为　   　．








6．已知函数[image: 菁优网-jyeoo]，若f（x）≥0在x∈[2，+∞）上恒成立，则实数a的取值范围为　   　．







7．已知a＞1，若对于任意的x∈[[image: 菁优网-jyeoo]，+∞），不等式4x﹣ln（3x）≤aex﹣lna恒成立，则a的最小值为　   　．







8．已知函数f（x）＝aex﹣lnx+lna．
（1）当函数f（x）在x＝2处的切线斜率为2时，求实数a的值；
（2）当x＞1时，f（x）＞0恒成立，求实数a的取值范围．





















9．已知函数f（x）＝ax﹣lnx+b（a，b∈R）在x＝1处的切线方程为y＝﹣2．
（1）求f（x）；
（2）若[image: 菁优网-jyeoo]恒成立，求实数m的取值范围．








10．已知函数f（x）＝[image: 菁优网-jyeoo]﹣lnx+x﹣2a，其中a∈R．
（1）若a＝1，求函数f（x）在x＝1处的切线方程；
（2）证明：a≤1时，f（x）≥0恒成立．









11．已知函数f（x）＝﻿[image: 菁优网-jyeoo]，曲线y＝f（x）在点（1，f（1））处的切线方程为y＝bx+5．
（1）求a，b的值；
（2）证明：（ex﹣1）x≥xf（x）﹣2．













12．已知函数f（x）＝aexlnx（a≠0）．
（1）讨论f（x）的单调性；
（2）若∀x∈（0，1），f（x）＜x2+xlna，求a的取值范围．


















13．已知函数f（x）＝aex+1，[image: 菁优网-jyeoo]，其中a＞0．
（1）若d＝1，在平面直角坐标系xOy中，过坐标原点O分别作函数y＝f（x）与y＝g（x）的图象的切线l1，l2.求l1，l2的斜率之积；
（2）若f（x）≥g（x）在区间（0，+∞）上恒成立，求a的最小值．


















14．已知函数f（x）＝ex﹣2ax﹣1，g（x）＝2aln（x+1），a∈R．
（Ⅰ）若f（x）在点（0，f（0））的切线倾斜角为[image: 菁优网-jyeoo]，求a的值；
（Ⅱ）求f（x）的单调区间；
（Ⅲ）若对于任意x∈[0，+∞），f（x）+g（x）≥x恒成立，求a的取值范围．















15．已知函数f（x）＝aex+lna，g（x）＝ln（x+1）+1（其中a为常数，e是自然对数的底数）．若函数y＝f（x）﹣lna在点A（0，a）处的切线为l1，函数y＝g（x﹣1）﹣1在点B（a，0）处的切线为l2．
（1）若l1∥l2，求l1和l2的方程；
（2）若f（x）＞g（x）恒成立，求a的取值范围．





















oleObject1.bin

image4.wmf
)

(

ln

R

x

e

x

x

Î

=


oleObject2.bin

image5.wmf
)

0

(

ln

>

=

x

e

x

x


oleObject3.bin

image6.png




image7.png




image8.png
—talnx+Ze’
b




image9.png




image10.png




image11.png




image12.wmf
)

(

)

(

L

L

e

×


oleObject4.bin

image13.wmf
)

ln(

)

(

L

L

×


oleObject5.bin

image14.wmf
x

xe

y

=


oleObject6.bin

image15.wmf
x

x

y

ln

=


oleObject7.bin

image16.png




image17.png




image18.png




image19.png




image20.png




image21.png




image22.png
£(0) =™ L1y
=




image23.png




image24.png
&
5

+20)




image25.png
In2+ing -

T 0




image26.png




image27.png




image28.png
ae® 2l < 0




image29.png




image30.png




image31.png




image32.png




image33.png
2y
£(x) 22 2 1nx- (m-x) 8%




image34.png
(-e2,

3e
5




image35.png




image36.png




image37.png




image38.png




image39.wmf
)

(

)

(

L

L

+

e


oleObject8.bin

image40.wmf
)

ln(

)

(

L

L

+


oleObject9.bin

image41.wmf
x

e

y

x

+

=


oleObject10.bin

image42.wmf
x

x

y

ln

+

=


oleObject11.bin

image43.png
(o2,




image44.png




image45.png




image46.png
+alnete > an




image47.png




image48.png




image49.png




image50.png




image51.png




image52.png




image1.png




image53.png




image54.png




image55.png
1
o]




image56.png




image57.png
x€ (0, L
=





image58.png
£() =xra i1 2(2<0)
=




image59.png




image60.png
£(0) >
n,




image61.png




image62.png
lnx+a




image2.png




image63.png
g () =1
o




image64.png




image3.wmf
)

ln

ln(

)

ln

(

)

(

2

ln

2

2

2

x

x

e

x

x

x

f

x

x

+

+

+

+

=

+


